
Planimetria 
ZADANIE 

Punkty D i E są środkami przyprostokątnych  AC i BC trójkąta prostokątnego ABC . Punkty F i G leżą na 
przeciwprostokątnej AB tak, że odcinki DF i EG są do niej prostopadłe.  Pole trójkąta BGE  jest równe 
1, a pole trójkąta AFD jest równe 4. Oblicz pole trójkąta ABC. 

ROZWIĄZANIE 

 

 

 

 

 

 

 

Rozwiązanie problemu postawionego  w treści zadania ułatwi nam narysowanie wysokości CH w 
trójkącie ABC opuszczonej na bok AB. 

Trójkąt  AHC jest podobny do  trójkąta AFD. Skala podobieństwa ݇ = |஺஼|
|஺஽|

= 2 . 

Trójkąt AHC  jest również podobny do trójkąta BGE. Skala podobieństwa też wynosi 2 (wykazanie 
podobieństw pomijam). 
Zauważmy, że    
                                                         ∆ܲ஺஻஼ = ∆ܲ஺ு஼ + ∆ܲ஻ு஼       (*) 
Wiadomo, że stosunek pól figur podobnych równy jest kwadratowi skali podobieństwa, 
więc  
                                              

∆ܲ஺ு஼

∆ܲ஺ி஽
= 2ଶ    ݈ܿ݅ݕݖ     ∆ܲ஺ு஼ = 4 ∙  ∆ܲ஺ி஽ 

 
∆ܲ஻ு஼

∆ܲ஻ீா
= 2ଶ    ݈ܿ݅ݕݖ     ∆ܲ஻ு஼ = 4 ∙  ∆ܲ஻ீா  

Po podstawieniu otrzymanych wyrażeń do równości (*) mamy: 

∆ܲ஺஻஼ = 4 ∙  ∆ܲ஺ி஽ +  4 ∙  ∆ܲ஻ீா = 4 ∙ 4 + 4 ∙ 1 = 20 

ODPOWIEDŹ: 

Pole trójkąta ABC wynosi 20. 
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